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ΤΑΞΗ: 3
η
 ΤΑΞΗ ΕΠΑ.Λ. (Α΄ ΟΜΑ∆Α) 

ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Ι / ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙ∆ΕΙΑΣ 
 

Ηµεροµηνία: Κυριακή 3 Μαΐου 2015 

∆ιάρκεια Εξέτασης: 3 ώρες 
 

 

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 
 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Έστω συνάρτηση f : ∆ → ℝ , όπου ∆ διάστηµα του ℝ . Αν υπάρχει 

παραγωγίσιµη συνάρτηση F : ∆ → ℝ , τέτοια ώστε: F'(x) f(x)=  για κάθε x∈∆ , 

τότε η F λέγεται παράγουσα συνάρτηση της f στο διάστηµα ∆. 

Α2.  

1. Σ 

2. Λ 

3. Λ 

4. Σ 

5. Σ 

Α3.  

1. Αν 
0

1
x x

lim f (x)
→

= ℓ  και 
0

2
x x

lim g(x)
→

= ℓ , τότε [ ]
0

1 2
x x

lim f (x) g(x)
→

− = −ℓ ℓ . 

2. Αν x 0> , τότε ( )
1

ln x '
x
= . 

3. Αν α < β  και c = πραγµατικός αριθµός, τότε ( )cdx c

β

α

= ⋅ β −α∫ . 

4. 
s

CV 100%
x

= ⋅ . 

5. 
2

g '(x) 1
dx

g (x) g(x)

ββ

α α

 
= − 
 

∫ . 
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ΘΕΜΑ Β 

 

Β1.  

 

1 2 3 4 5 3
f % f % f % f % f % 100 10 20 f % 20 35 100+ + + + = ⇔ + + + + = ⇔   

3 3
f % 100 10 20 20 35 f % 15⇔ = − − − − ⇔ =   

1 1
v f v 0,10 40 4= ⋅ = ⋅ = , 

2 2
v f v 0,20 40 8= ⋅ = ⋅ = , 

3 3
v f v 0,15 40 6= ⋅ = ⋅ =  

4 4
v f v 0,20 40 8= ⋅ = ⋅ = , 

5 5
v f v 0,35 40 14= ⋅ = ⋅ =  

Β2. 
240

x 6
40

= =  

Β3. 
2 312
s 7,8

40
= =  

Β4. 
240 8 60 240 480 720

x 7,2
40 60 100 100

ολ

+ ⋅ +
= = = =

+

  

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. 
2

x 1 x 2

3 3 x 0
lim f (x) lim ...

2x x 1 0− −

→ →

−

= = =

− −

 (Απροσδιόριστη Μορφή) 

( )( )

( ) ( )
x 1 x 1

3 3 x 3 3 x
lim f (x) lim

1
2 x 1 x 3 3 x

2

− −

→ →

− +
= =

 
− + + 

 

 

( )

( ) ( )

2
2

x 1

3 3 x

lim
1

2 x 1 x 3 3 x
2

−

→

−
= =

 
− + + 

 

 

( ) ( )
x 1

9 9x
lim

1
2 x 1 x 3 3 x

2

−

→

−
= =

 
− + + 

 

 

Αριθµός 

ωρών xi 

Σχετική 

συχνότη

τα fi% 

Συχνό-

τητα vi 

Κi i i
K v⋅  ( )

2

i
x x−   ( )

2

i i
v x x−

 

[0,2) 10 4 1 4 25 100 

[2,4) 20 8 3 24 9 72 

[4,6) 15 6 5 30 1 6 

[6,8) 20 8 7 56 1 8 

[8,10) 35 14 9 126 9 126 

ΣΥΝΟΛΑ 100 40  240  312 
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( ) ( ) ( )
x 1 x 1

9(x 1) 9
lim lim

1 1
2 x 1 x 3 3 x 2 x 3 3 x

2 2

− −

→ →

− − −
= = =

   
− + + + +   

   

 

( ) ( )
9 9 9 1

1 2 1 6 18 2
2 1 3 3 1

2

− − −
= = = = − =

+ 
+ + 

 

 

2 1
2x x 1 2(x 1)(x )

2
− − = − + , αφού η εξίσωση 

2
2x x 1 0− − =  έχει ρίζες 

1
x 1, x

2
= = −  

 

Γ2. ( ) ( )x 1 1 1 0

x 1 x 1

1 1 1 1
lim f (x) lim e ln 2 x e ln 2 1 e ln1

2 2 2 2+ +

− −

→ →

 
= − + − = − + − = − + = −  

  

 

Γ3. Αφού η f είναι συνεχής στο x=1, θα ισχύει: 

x 1 x 1

lim f (x) lim f (x) f (1)
− +

→ →

= =  (1) 

(1) => 
2 2 21 1 1 1 1

f (1) 0 0
2 2 2 2 2

= − ⇔ κ − κ − = − ⇔ κ − κ − + = ⇔ κ − κ = ⇔  

( )
0

1 0
1 0 1

κ =
⇔ κ κ − = ⇒ 

κ − = ⇔ κ =
 

 

Γ4. Από τον 3
ο

 κλάδο (για x < 1) θα υπολογίσουµε την παράγωγο: 

( ) ( ) ( ) ( )x 1 x 11 1 1
f '(x) e ' ln 2 x ' e x 1 ' 2 x '

2 2 2 x

− −= − + − = − − + − =   −

x 1 x 11 1 1 1
e 1 ( 1) e

2 2 x 2 2 x

− −

= − ⋅ + ⋅ − = − −

− −

  

1 1 2

2

1 1 1 1 1 1
f '( 1) e e

2 2 ( 1) 2 2 1 2e 3

− − −

− = − − = − − = − −

− − +

 

 

ΘΕΜΑ ∆ 

∆1.

( ) ( ) ( )

( )

( )

( )

( )

( )

x 2 x 2 x 2 x x 2

2 2 2
2 2 2

e ' x 2 e x 2 ' e x 2 e 2x e x 2x 2
f '(x)

x 2 x 2 x 2

⋅ + − ⋅ + ⋅ + − ⋅ ⋅ − +

= α = α = α

+ + +

( )

( )

0 2

2
2

e 0 2 0 21 1 1 2 1
f '(0) 4 4 1

2 2 4 20 2

⋅ − ⋅ + ⋅
= ⇔ α = ⇔ α = ⇔ α = ⇔ α =

+
  



Ï
Å
Ö
Å

È
Å
Ì
Á
Ô
Á
 
2
0
1
5

ΟΜΟΣΠΟΝ∆ΙΑ ΕΚΠΑΙ∆ΕΥΤΙΚΩΝ ΦΡΟΝΤΙΣΤΩΝ ΕΛΛΑ∆ΟΣ (Ο.Ε.Φ.Ε.) – ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΑ ΘΕΜΑΤΑ 

 

ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΑ ΘΕΜΑΤΑ 2015 
Β΄ ΦΑΣΗ 

Ε_3.ΒΜΕλ3Α(α) 

 

ΤΑ ΘΕΜΑΤΑ ΠΡΟΟΡΙΖΟΝΤΑΙ ΓΙΑ ΑΠΟΚΛΕΙΣΤΙΚΗ ΧΡΗΣΗ ΤΗΣ ΦΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΑΚΗΣ ΜΟΝΑ∆ΑΣ ΣΕΛΙ∆Α: 4 ΑΠΟ 4 
 

∆2. Παρατηρούµε ότι 
( )

( )

x 2

2
2

e x 2x 2
f '(x) 0

x 2

⋅ − +

= >

+

 για κάθε x∈ℝ , αφού 
x

e 0>  

και 
2

x 2x 2 0− + >  (για την εξίσωση, έχουµε ∆= –4 < 0). Άρα η f είναι 

γνησίως αύξουσα σε όλο το ℝ . 

 

∆3. Αφού η f είναι γνησίως αύξουσα στο ℝ , θα είναι και γνησίως αύξουσα στο 

[ ]e,π . Επειδή e f (e) f ( )< π⇒ < π . 

 

∆4. ( )( ) ( )
x

2 x

2

e
g(x) x 1 x 2 g(x) x 1 e

x 2
= − + ⇔ = −

+

  

Το εµβαδόν θα δίνεται από τον τύπο 

1

0

E g(x) dx= ∫ . 

( ) xg(x) 0 x 1 e 0 x 1 0 x 1= ⇔ − = ⇔ − = ⇔ =   

Η παράσταση x 1 0− <  για κάθε [ ]x 0,1∈ , 
x

e 0>  πάντα. 

Άρα g(x) 0<  στο [ ]0,1 . 

( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( ) ( )

1 1 1 1
1

x x x x

0

0 0 0 0

1
1

1 0 x x 1 0

0

0

E g(x) dx x 1 e dx x 1 (e ) 'dx x 1 e x 1 'e dx

1 1 e 0 1 e e dx 0 1 e 1 e e 1 e 1 e 2  τ.µ.

 = = − − = − − = − − + − = 

   = − − − − + = − + + = − + − = − + − = −   

∫ ∫ ∫ ∫

∫
 


